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第六节 集合的绝对补集与对称差 

1.定义：A是集合,由不属于A的元素构成的集 

       合, 称之为A的绝对补集,记作~A。 

   

   

   
A  ~ A 

E 

例如，E={1,2,3,4} 

     A={2,3},~A={1,4} 

一. 求集合的绝对补集 

实际上  ~A=E-A。 
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~A =E-A={x|x∈E∧x  A} = {x|x  A} 

 x∈~A  xA 

一. 求集合的绝对补集 

2. 集合绝对补集运算的谓词公式定义 
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设A、B、C是任意集合，则 

⑴ ~ E=Φ           ⑵ ~ Φ=E            

⑶ ~(~A)=A 

⑷ A∩~A=Φ        ⑸ A∪~A=E 

⑹ A-B=A∩~B 

      

 

一. 求集合的绝对补集 

3.性质 

性质(6)证明: 

任取x∈A-B  

        x∈A∧xB 

        x∈A∧x∈~ B 

         x∈A∩~B 



⑺ ~(A∩B)= ~A∪~B    

⑻ ~(A∪B)= ~A∩~B 
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证明⑺： 任取x∈~(A∩B) 

 

(xA∨xB)x∈~A∨x∈~B  x∈ ~A∪~B  

xA∩B(x∈A∧x∈B) 

一. 求集合的绝对补集 

3.性质 



⑽ ~ A=B 当且仅当A∪B=E且A∩B=Φ  
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⑼AB  ~B ~A 

一. 求集合的绝对补集 

3.性质 

练习：证明性质(10)。 

AB  

A-B=Φ 

 A∩B=A 

 A∪B=B 

 ~ B ~ A 
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二. 对称差 

 例如： A={1,2,3}， 

B={2,3,4}，
AB={1,4}； 

1.定义：A、B是集合,由属于A而不属于B，或
者属于B而不属于A的元素构成的集合,称之为
A与B的对称差,记作AB。 

AB 

A B 
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AB=(A-B)∪(B-A) 

 ={x|(x∈A∧xB)∨(x∈B∧xA)} 

 AB=(A∪B)-(A∩B)  

2. 集合对称差运算的谓词公式定义 

二. 对称差 

AB 

A B 
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⑴ 交换律 对任何集合A、B，有AB=BA。 

⑵ 结合律 对任何集合A、B、C，有 

     (AB)C=A(BC)。 

⑶ 同一律  对任何集合A，有AΦ=A。 

3.性质 

二. 对称差 
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⑷ 对任何集合A，有AA=Φ。 

⑸ A∩(BC)=(A∩B)(A∩C) 

解释：∩对可分配、可提取的；  

3.性质 

二. 对称差 
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证明性质⑸： (A∩B)(A∩C) 

= ((A∩B)∪(A∩C))-((A∩B)∩(A∩C)) 

= (A∩(B∪C))-(A∩B∩C) 

= A∩((B∪C)-(B∩C))           (∩对-是可分配、可提取的) 

= A∩(BC) 

 

二. 对称差 ⑸ A∩(BC)=(A∩B)(A∩C) 
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注意： ∪对是不可分配，例如：  

A ∪(A  B) 

= A∪((A - B) ∪(B-A)) 

= A∪(A - B) ∪(B-A) 

= A∪(B - A) 

= A∪B 

(A∪A)  (A ∪B) 

=A  (A ∪B) 

=(A∪A∪B) - A∪(A∩B) 

=(A∪B) - A 

二. 对称差 

A∪(A∩B)=A  

A∩(A∪B)=A 


